Logika I. - Hatodik előadás

Formális nyelvek megadása:
Az állításlogika nyelve, nulladrendű nyelv:
1. Szintaxis
Az L0 = {LC; Con; Form} rendezett hármas, ahol
· LC = {~, &,  (a logikai konstansok halmaza)
· Con = {p, p1, …, q, q1, ...} (az állításparaméterek halmaza)
· Form az a legszűkebb halmaz, melyre:
(1) Ha p ∈ Con, akkor p ∈ Form.
(2) Ha A ∈ Form, akkor ~A ∈ Form.
(3) Ha A, B ∈ Form, akkor (A&B) ∈ Form.
(4) Ha A, B ∈ Form, akkor (AB) ∈ Form.
(5) Ha A, B ∈ Form, akkor (AB) ∈ Form.
(6) Ha A, B ∈ Form, akkor (AB) ∈ Form.

2. Szemantika
A Con függvényt az L0 nyelv egy interpretációjának nevezzük.
Jelölje |A|az A formula  interpretáció szerinti értékét.
Ekkor:
(1) Ha p ∈ Con, akkor |p|(p).
(2) Ha A ∈ Form, akkor |~A| = 1 - |A|
(3) Ha A, B ∈ Form, akkor |A&B| = {1, ha |A| = 1 és |B| = 1; 0 máskor}.
(4) Ha A, B ∈ Form, akkor |AB| = {0, ha |A| = 0 és |B| = 0; 1 máskor}.
(5) Ha A, B ∈ Form, akkor |AB| = {0, ha |A| = 1 és |B| = 0; 1 máskor}.
(6) Ha  A, B ∈ Form, akkor |AB| = {1, ha |A| = |B| , 0 máskor}.

A centrális logikai fogalmak

Definíció 1: Legyen Γ egy tetszőleges formulahalmaz (Γ Form). A interpretáció modellje a Γ formulahalmaznak, ha minden A ∈ Γ esetén |A|
Definíció 2: Legyen Γ egy tetszőleges formulahalmaz (Γ Form). Γ kielégíthető, ha van modellje.
Definíció 3: Legyen Γ egy tetszőleges formulahalmaz (Γ Form). Γ kielégíthetetlen, ha nem kielégíthető.
Definíció 4: Legyen Γ egy tetszőleges formulahalmaz (Γ Form), A ∈ Form. Azt mondjuk, hogy az A formula a Γ formulahalmaz logikai következménye, ha a Γ ~A} formulahalmaz kielégíthetetlen. Jelölés: Γ 
Definíció 5: Az A ∈ Form logikai igazság, ha az üreshalmaznak logikai következménye.
Jelölés: 

A következményreláció törvényei

Tétel 1: Ha a Γ Form formulahalmaz kielégíthető, akkor Γ minden részhalmaza is kielégíthető. (Az ellentmondástalanság szűkítéssel nem rontható el.)
Tétel 2: Ha a Γ Form formulahalmaz kielégíthetetlen, akkor Γ minden bővítése is kielégíthetetlen. (Az ellentmondásosság bővítéssel nem gyógyítható.)
Tétel 3: Ha a Γ Form formulahalmaz kielégíthetetlen, akkor tetszőleges A ∈ Form formulára teljesül, hogy Γ 
Tétel 4: Ha A logikai igazság, akkor tetszőleges Γ Form esetén fennáll Γ 
Tétel 5: Legyen Γ egy tetszőleges formulahalmaz (Γ Form), A ∈ Form. Ha Γ fennáll, és Γ' a Γ tetszőleges bővítése, akkor Γ' is fennáll.
Tétel 6 (Dedukciótétel): Legyen Γ egy tetszőleges formulahalmaz (Γ Form), A, B ∈ Form.
Γ {A}  akkor és csak akkor, ha Γ  
Tétel 7 (következmény): Legyen Γ üres. Ekkor A  akkor és csak akkor, ha  
Tétel 8 (Metszettétel): Legyen Γ1, Γ2 Form, A, B ∈ Form. Ha Γ1 és Γ2 {A} , akkor
Γ1 Γ2 
Tétel 9 (következmény): Legyen Γ2 üres. Ekkor ha Γ  és A akkor Γ 
[bookmark: _GoBack]Megjegyzés: Legyen itt Γ egyelemű. Ekkor ha A  és B Cakkor A C.
